الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: 2016 
اش تت براي 

اختبار في مادة:الرياضيات المدة: 04 سا و30د 


الموضوع الأوّل 


يحتوي الموضوع الأول على 03 صفحات (من الصفحة 1 من 6 إلى الصفحة 3 من 6) 


التمرين الأوّل:(04نقاط) 
في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس [ 6,/ ,0:7 )» لتكن النقط : (4)1:1:4.» (0:3:1) 8 


c(4 5|‏ و المستوي(5) الذي 3-0-ج +212- معادلة له و المستقيم (۸) الذي 


رك 
غ+-2-1 
18+ , ++2 -ر ٩‏ تمثيلا وسيطيا له. 
-4-<ج 
في كل سؤال توجد إجابة واحدة صحيحة من بين الاقتراحات الثلاثة » حذدها مع التعليل. 
الإجابة أ) الإجابة ب) الإجابة ج) 
ال( ب الستقيم )۸( )48( (4C)‏ 
7 المستويان (۲) و (۸8€) انان اا مقاطغان اا 
المسقط العمودي للنقطة 0 على 
3 المستقر (4)هي النقطة A‏ 8 9" 
4 المستقيمان (۸) و ([46) متقاطعان متوازيان ليسا من نفس المستوي 
مجموعة النقط 74 من الفضاء 
ن 03 عة خالية 


صفحة 1 من 6 


التمرين الثاني:(04 نقاط) 

1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة: 0= 4+ 92-632 . 

2) في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس [ 0://,7)» لتكن النقطتين 4 و 8 لاحقتاهما على الترتيب: 
1 3 


و٣‏ وړ و ‘TBA‏ 


أ- اكتب كلا من ج و وج على الشكل الأسي. 


1437 2016 
ب- بين أنْ: 0 = ھت + ا 
CB CB‏ 


ج- عيّن قيم العدد الطبيعي 7 بحيث يكون 6 عددا حقيقيا. 
1 2 


B 


3 ثر التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة 14 لاحقتها ج النقطة '71 لاحقتها ج حيث: )= 1 


8 
أ- عيّن طبيعة التحويل النقطي “ر و عناصره المميّزة. 
ب- احسب <c‏ لاحقة النقطة ° صورة النقطة A‏ بالتحويل /ر. 
ج- عيّن رج لاحقة النقطة 7 حتى تكون © مركز تقل الرباعي ۸8٤٣2‏ . 


التمرين الثالث:(05 نقاط) 

نعتبر المعادلة (£) ذات المجهول (1:1): 62-77-19 حيث × و ر عددان صحيحان. 

1) جد الحل الخاص (وززرد) للمعادلة (8) بحيث رر = و« ء ثم حل المعادلة (). 

2) استنتج قيم العدد الصحيح 2 و التي تُحقّق: ا ثم عيّن باقي قسمة العدد .2 على 42. 
3) عيّن جميع الثنائيات (ر;×) حلول المعادلة )٤(‏ حيث: 11>13- +5|. 

4) أ- ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”5 على 7. 


0 = 2020]7[ 


کن خو فق ادا الغ ت اة 
اد ل ا و د [1437]6= n‏ 


التمرين الرايع:( 07 نقاط) 
1) ع الدالة العددية المعرّفة على المجال | +;1-[ كما يلي: (1+ (x)= +n)‏ ع 
1) أ- احسب )م سنا و im g)(‏ . 
ب- ادرس اتجاه تغيّر الدالة م على المجال ٥|‏ +;1-[ ثم شكّل جدول تغيّراتها. 
2 أ- بيّن أنّ المعادلة 0=(×) ع تقبل حلا وحيدا ه حيث: 0,5 > بم > 0,4 . 
ب- استنتج إشارة (داع على المجال إ+:1-[ : 


صفحة 2 من 6 


1]) / الدالة العددية المعرّفة على المجال |0©+:1-] كما يلي: (2+1<)صا(2-1)+1-(2)/ر . 
1) احسب (٭)۶ سل و فسّر النتيجة هندسيا ثم احسب )*( lim f‏ . 
2) أ- ادرس اتجاه تغيّر الدالة ر على المجال | +;1-[ء ثم شكّل جدول تغيّراتها. 
بين أن: ك-هجه- - ر(يه)م/ ثم أعط حصرا ل (0©2)/ . ( ثدوّر النتائج إلى 10). 
3) ليكن 4 عدد حقيقي من المجال ]0+:1-[» نسمي (,1) مماس المنحنى () الممثل للدالة / في المستوي 
المُشبوب الى المطة المقعامك الان Ê O)‏ الفاضلة ةن : 
نضع من أجل كل عدد حقيقي بد من المجال ]+;1-[: [(4) 7 +(4-*)(4)"/ ]- (:) ۶ - (:د). 
أ- تحقق أنه من أجل كل × من ]م +:1-[: (4) "£ - (:) ۴ - (:د) 17. 
ب- باستعمال اتجاه تغيّر الدالة بم » عيّن إشارة (×) ۸ حسب قيم × واستنتج اتجاه تغيّر / على | +;1-| . 
ج- حدّد الوضع النسبي للمنحنى (©) والمستقيم (,7). 
4) أ- بيّن أنه يوجد مماسان (,7) يشملان النقطة (4)1:0 يطلب تعيين معادلتيهما. 
ب- ارسم المماسين والمنحنى ('6)). 
5) نعتبر الدالة 87 المعرّفة على المجال ]هه +;1-[ب: + -(1+ )2-2-31 )+-(). 
أ- بيّن أنّ الدالة 17 دالة أصلية للدالة (1+×)م1(1-×) جا على المجال ]ا +;1-|. 
ب- احسب مساحة الحيّز المستوي المحدّد بالمنحنى (6) و المستقيمات التي معادلاتها: 0 :2-1 و 2 -1. 


انتهى الموضوع الأول 


صفحة 3 من 6 


الموضوع الثاني 
يحتوي الموضوع الثاني على 03 صفحات (من الصفحة 4 من 6 إلى الصفحة 6 من 6) 
التمرين الأوّل: (05 نقاط) 
نعتبر الدالة العددية ۴ المعرفة على المجال ]0 +:1] ب: سو - ()/ 
(©) ,:تمثيلها البياقي في المستوي المنسوب إلئ:المعلم 
اا واا (0:i.)‏ > ( الشكل المقابل ). 
1) بيّن أنّ الدالة ر متزايدة تماما على المجال ]ه+11] . 
2) لتكن المتتالية العددية ( ,») المعرّفة على 11 ب: 
6= »ا و من أجل كل عدد طبيعي 27 ( ,)ا = إبرراة. 
أ- انقل المنحنى المقابل ثم مثّل الحدود الأربعة الأولى 
للمتتالية ( ,ا) على حامل محور الفواصل ( دون حسابها ) * 
کا کر ا 
ب- أعط تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية( ,1) و تقاربها. 
ج- برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 6> ,۷ا15. 
د- ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (/1). 
ه- برّر تقارب المتتالية (,/1). 
3) نعتبر المتتاليتين العدديتين ( ,«) (w,)s‏ المعرفتين على ١N‏ ب: 1 = ر۷ و (10)10 ح .w,‏ 


أ- برهن أنّ ( ,10) متتالية هندسية أساسها 2» يطلب تعيين حذها الأوّل. 
ب- اكتب ,س بدلالة 7 ثم ,لد بدلالة 7. 


E‏ تس ا ا 
ج ہیل ال "2 e ١ 2 n‏ 
1 
8 
5 1 1 1 
4) احسب بدلالة 7 المجموع التالي: ...+ دح وقل. 
ل Wo ™ Wn‏ 


التمرين الثاني: ( 04,5 نقطة) 
1) 1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول > الآتية: 
0= )22-2( (7-222+4) . 
2) اكتب الحلول على الشكل الأسي. 


صفحة 4 من 6 


1 فی مسرت إلى" الم المععامد والمتجانس ( 7,//: 0) . نعتبر النقط 4,ء 8 و © من المستوي التي لواحقها 


اوت" ادن 00 سم N‏ دل دمن 


1) علّم النقط 4ء 8 و 0 في المعلم السابق. 
2) نعتبر النقطة 2 صورة النقطة ٤‏ بالتشابه 5 الذي مركزه 4 و نسبته 3 و زاويته 7 


و النقظة 7 ضور النقطة 6 اوران 777 الذي مركز 6و زاويته 7 . 


0-6 
111) نضع := ج . 
e—b‏ 


1) اكتب العدد المركب > على الشكل المثلثي. 
2) نعتبر النقطة 7 منتصف القطعة المستقيمة [ ٨ ٠ ] (#٤‏ نظيرة النقطة 8 بالنسبة إلى النقطة 1. 
ما طبيعة الرباعي (٣٤‏ 8؟ 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
في القضاء' المؤؤد بالمعلم المتعامد و المتجانس ( ۸,ز,0:1)» نعتبر النقط م»8» © و ( حيث: 
C(6;-2;-1)« 8)6:1:5( » 4)3:-2:2(‏ و (10)0:1:1. 
1) بيّن أنّ ۸8٤‏ مثلث قائم في /. 
2) اكتب معادلة للمستوي (2) الذي يشمل 4 و العمودي على (۸8) 
3 ليكن (7) المستوي حيث: 2-1-0 - » معادلة له. 
أ- هل المستويان (8) و ("2) متعامدان؟ برّر إجابتك. 
ب- بيّن أنّ المستقيم (۸) الذي يشمل النقطة 4 و (2:1-:1)»: شعاع توجيه له هو تقاطع المستويين (5) و ('2). 
4) لتكن النقطة كام من الفضاء. 
أ- بيّن أنّ 177 هي المسقط العمودي ل 7 على (۸). 
ب-احسب المسافة بين 2 و (۸). 
5) أ- بيّن أن النقطة (1-:0:4) £ تنتمي إلى المستقيم (۸). 
ب- احسب حجم رباعي الوجوه 8٣٤‏ ۸. 


التمرين الرايع:( 06,5 نقطة) 
1) نعتبر الدالة العددية م المعرّفة على المجال |+:0[ب: دماد-+ - )م . 
1)أ- احسب (+«) م صنا و (×)ع صتئا . 

0ور 


Xo 


صفحة 5 من 6 


ب- ادرس اتجاه تغيّر الدالة بم على المجال |0©+:0[ ثم شكّل جدول تغيّراتها. 
2 بيّن أنّ المعادلة 1- - ( ×) ع تقبل حلاً وحيدا © حيث :3,6 > 0 > 3,5. 
3 استنتج إشارة العبارة 1+ ( ×) ع على المجال [00+ :0] . 


1]) نعتبر الدالة العددية ‏ المعرّفة على المجال +o]‏ ;0| ب: =( . 
X+‏ 


( ,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد (0:7,7)» حيث: 20 - |7| و 4= | 7|. 
1 بيّن أنّ (,0) يقبل مستقيمين مقاربين معادلتيهما 0= × و 0= «ر. 


2) أ- برهن أنّه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]0+ :0[ : لكوت ا 


(REN). 
ب- بيّن أنّ الدالة ر متزايدة تماما على المجال [:©:0[ و متناقصة تماما على |[ +;] ثم شكّل جدول‎ 
تغيّراتها‎ 
.1 ج- اكتب معادلة للمماس ( 7) للمنحنى (,'6) عند النقطة ذات الفاصلة‎ 
ل‎ (x)-f (@) | 
د- أاحسب ف‎ 


دطلاء فسّر النتيجة هندسيا. 
50-4 1-4 


كن 11 
3 أ- بين أن: < - (يم) ثر . 
0 
ب- استنتج حصرا للعدد (©) £ ( ثدوّر النتائج إلى” 10 ). 
ج- ارسم (,©). 
4) نعتبر المعادلة ذات المجهول الحقيقي الموجب تماما × و 77 وسيط حقيقي: 
-2m(x + =n”) ... (E)‏ عرس x”‏ . 
أ- تحقّق أنّ المعادلة ( ⁄) يؤول حلها إلى حل المعادلة: f(0 =3 x-m‏ 1 
ب- عيّن بيانيا قيم 7# التي من أجلها تقبل المعادلة (17) حلين متمايزين. 
5 ا 7 ]1 1 
5) 7 هي الدالة المعرّفة على 18 كما :ا رمم و(,©) منحناها البياني في المستوي. 
أ- بِيّن أنّ الدالة / زوجية. 


ب- ارسم في نفس المعلم المنحنى (,00) مستعينا بالمنحنى ( ,'6). 


انتهى الموضوع الثاني 
صفحة 6 من 6 


عناصر الإجابة ( الموضوع الأول ) 7 
التمرين الأوّل: 0 نقطة) 


4) الإجابة الصحيحة هي الاقتراح أ) لأنّ ') نقطة مشتركة بين )4٣(‏ و (۸) بينما 
اا ات E‏ 
5) الإجابة الصحيحة هي الاقتراح ب) لأنّ العلاقة 0= 5 8/145-9)0114 تكافئ 

(BM -3CM (BM + CM (=0‏ أي: 0= M.M‏ حيث © مرجح الجملة 

|(3-:4:1(:)8)) و 41 مرجح الجملة [(4:1(:)8:3)) إذن مجموعة النقط هي سطح 01 
الكرة التي قطرها [ 7217© ]. 


التمرين الثاني: (04 نقاط ) 


0,50 N EN eGR 
ا‎ GB ار‎ 
0,50 2 أ) الشكل الأسي “= 4 6چ‎ 2 
a ل لا س ل‎ 
0,75 ( 5 +) i27)336( (27(239)+7) ب) نهنا د و‎ 
E 2111 BI O O OT GD YT 
0,50 .n=3k ;keN ج( 3ع 9 | يكون حقيقيا إن کان - ^ ا‎ 
<B 
0,75 A SR دوزان‎ E SE جا ككافي‎ 2 ) 8 
ا ا ا ا‎ Behe esse 
0,50 ب) 0-(4)/ر ومنه 21 = ج‎ 
0,50 E ج) لدینا: 0= رچ + مج + و + رچ و‎ 
التمرين الثالث: ( 05 نقاط)‎ 
075 .)x&y(= (7k -19;6) -19(; ٤7 ر ر ام( £) هي:‎ 

اي ا ا ES CII‏ 
(eZ) 2‏ ا را تاف المعادلة (£). ومنه 


03 |1-ر +| تكافئ 4> )ك 2و2 » 2 ومنه [(1(,)9;5-;7(,)2-;5-)) > )x:y(‏ | 0,75 


عناصر الإجابة ( الموضوع الأوّل ) 


4 أ) لدينا: [7] “5 - “5 حيث (10,1,2,3,4,5© » و / عدد طبيعي ومنه 

مجموعة البواقي هي: (1,5,4,6,2,3). 

: ما‎ 
n =1437[6| 

.n¬=42m+3; me N ومنه‎ 


التمرين ل نقاط)_ 


2 أ) بم مستمرة ورتيبة تماما على [0.4:0.5] ولدينا 0,09- - (0,4) £ 
و 0,07-(0,5)ج ومنه المعادلة تقبل حلا وحيد » حيث: 0,5 > به > 0,4 . 


(2”)2/ إذن ر متناقصة تماما على 


2 ) ير تقبل الاشتقاق على +21[ و(*)م- 
[1:2-ز و متزايدة تماما على o]‏ +; | : 


| جدول التغيرات م 2 
لس سهد د TL‏ ص د فق o:‏ سسا 
3) أ) التحقق أنه من أجل كل × من [60+:1 د n (x)= f(x) f(a)‏ 


ب) (4) 8 -(×)8 
أن ع متزايدة تماما على |مه+:1-[ فإن: 0 < (×) على المجال |0+: 4[ 
و0>( h'(x‏ على المجال |-1:a|‏ . 


ب) 


7 متزايدة تماما على ]هه +;م] و متناقصة تماما على [©:1-[. 
ج) من أجل كل × من |مه+:1-[ فإن (×)۸=ر-(×) f‏ و ۸)a(=0‏ 
ومنه 0< (×)۸ وهذا يعني (0) يقع فوق المماس 
4 شل عت [0ف ون عت عد ون 6د 257 o.‏ 


۸۸1,484. أي‎ 4= e Jax )ua -| فم‎ 212+ 3 ua 


مجموع 


02 


07 


عناصر الإجابة ( الموضوع الثاني ) مجزأة 2 
التمرين الأوّل: (05 نقاط ) 
2x - 2x‏ 0,50 
1) اتجاه تغيّر الدالة مر : ')x×(=‏ ۰ 
( جاه دعور 2 (2x-1‏ ) ( ل 8 1 _- 0 ب همه 
الدالة ‏ متزايدة تماما على |مم+:1]. 0,25 


05 


2 4 2 1 
5 5 5 5 1 
O‏ اح n‏ حت سے a‏ أ 
4( 8 1+.....+ 8 1+ 8 1+ 8 ,5 أي 


2n+2 
5 30/52 و‎ 5 1-)7( 
=+) 11 و منه‎ s, =)۸+1(-) (× 
36 
) التمرين الثاني: ( 04,5 نقطة‎ 
01 5-2-2 + | (1 ) 


03,5 


عناصر الإجابة ( الموضوع الثاني ) 


2 الرباعي 8101717 مربع. 
التمرين الثالث: ( 04 نقاط) 


3( 22 5 و )111( رم٨‏ ناظمي ل 0 
ا ال :(P')‏ 0- )م( 


AB x AC x EA = 27: ب(‎ 


التمرين الرايع: ( 06,5 نقطة ) 


سم 


3 
2 


3 


.× =0 o 


> المنحنى (Cr)‏ الممثل للدالة ر يقبل مماسا أفقيا 
معادلته : (02)/ = ر عند النقطة ذات الفاصلة ¿. 


3) أ) تبيان أن: ل (:©) ۶ . 


0,75 


04 


05,5 


عناصر الإجابة ( الموضوع الثاني ) مجزأة 
4) أ) التحقق من أن () يؤول حلها إلى حل المعادلة 77- =( f‏ 0,25 
0,25 


ب) المعادلة تقبل حلين متمايزين معناه > أي |+| me‏ 


